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Kombinatorika

KOMBINATORIKA MOJ IZBOR ZADATAKA

vecina zadataka su originali sa prijasnjih rokova ( zadnjih 10 godina)

l. Koliko ima troznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama?

2. Koliko ima ¢etveroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama?
3. Koliko ima peteroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama?
4. Koliko ima Sesteroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama?
5. Koliko ima sedmeroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama?
6. Koliko ima neparnih ¢etveroznamenkastih brojeva ?

7. Koliko ima parnih peteroznamenkastih brojeva ?

505. zad.2002./ 03.g.
Koliko ima troznamenkastih brojeva ?

1. 9000 2. 900 3. (l?f)j 4. 10°

510. zad.2002./ 03.g.
Koliko ima parnih troznamenkastih brojeva ?

1. 450 2. 900 3. 5 4@)

515. zad.2002./ 03.g.
Koliko ima neparnih ¢etveroznamenkastih brojeva?

1. 9000 2. 4500 3. § 4. &

520. zad.2002./ 03.g.
Koliko ima peteroznamenkastih brojeva?
1. 90000 2. 45000 3. 5" 4. 10°

525. zad.2002./03.g.
Koliko ima troznamenkastih brojeva koji u svom zapisu ne sadrze znamenku 5 ?

1. Gj 2. 648 3. 9 4. 3

530. zad.2002./ 03.g.
Koliko ima troznamenkastih brojeva koji u svom zapisu ne sadrze znamenku 6 ?

L. (gj 2. 3° 3. 6 4. 648
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370.

375.

380.

385.

390.

396.

400.

365.

7ad.2002./ 03.¢.
Koliko se razlicitih peteroznamenkastih brojeva moze napisati pomocu
znamenaka 0,2,2,3,3 ?

R R

zad.2002./03.g.
Koliko se razlicitih Sesteroznamenkastih brojeva moze napisati pomocu
znamenaka 0,1,1,2,3,3 ?

l. Gj 2. 150 3. 6 4. 4°

zad.2002./03.g.
Koliko ima peteroznamenkastih brojeva kojima je zbroj znamenaka
jedinice 1 desetice jednak 47

l. (;) 2. 2° 3. 10°-9° 4. 4500

zad.2002./03.g.
Koliko ima parnih ¢etveroznamenkastih brojeva kojima je zbroj znamenaka
jedinica i desetica jednak 4 ?
1. 270 2. 450 3. 5° 4. &

zad.2002./03.g.
Koliko ima neparnih ¢etveroznamenkastih brojeva kojima je zbroj znamenaka
jedinica i desetica jednak 3 ?
1. 2 2. 360 3. 3 4. 180

zad.2002./03.g.
Koliko ima parnih peteroznamenkastih brojeva djeljivih sa 5 kojima su prva i
zadnja znamenka jednake ?

1. 1000 2. 225 3. @j 4. 0

zad.2002./ 03.g.
Koliko ima neparnih peteroznamenkastih brojeva djeljivih sa 5 kojima su prva i
zadnja znamenka jednake ?

1. 1000 2. Gj 3. 10° 4. 3"

7ad.2002./ 03.¢.
Koliko se razli¢itih Zeljeznickih kompozicija moze sastaviti od lokomotive,
3 jednaka putnicka i 3 jedanka teretna vagona ?

1. 6 2. 3° 3. (gj 4. 3!
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Kombinatorika

14. zad.1998./99.g

34.

54.

74.

94.

Test se sastoji od 5 pitanja na koja se odgovara zaokruzivanjem odgovora A,B ili C.
Na koliko na¢ina mozemo rijesiti test ako odgovorimo na sva pitanja ?
1. 10 2. 120 3. 243 4. 125

7ad.1998./99.g
Koliko se razli¢itih sedmeroznamenkastih brojeva moze napisati znamenkama 0007789 ?
1. 240 2. 420 3. 5040 4. 384

7ad.1998./99.g
Koliko se razli¢itih peteroznamenkastih brojeva moze napisati znamenkama 00223 ?
1. 12 2. 18 3. 30 4. 120

7ad.1998./99.g
Test se sastoji od 6 pitanja na koja se odgovara zaokruzivanjem odgovora A ili B.

Na koliko na¢ina mozemo rijesiti test ako odgovorimo na sva pitanja ?

1. 15 2. 36 3. 64 4. 720
zad.1998./99.g
Na koliko na¢ina mozemo 12 razli¢itih igrac¢aka razdjeliti na troje djece, svakom
po 4 igracke ?
1. 34650 2. 12! 3. 495 4. 1728

114. zad.1998./99.g

Koliko se razli¢itih peteroznamenkastih brojeva moze napisati znamenkama 55400 ?
1. 30 2. 120 3. 18 4.

134. zad.1998./99.g

Koliko se razli¢itih Sesteroznamenkastih brojeva moze napisati znamenkama 007899 ?
1. 240 2. 420 3. 5040 4. 384

154. zad.1998./99.g

Koliko se razli¢itih Sesteroznamenkastih brojeva moze napisati znamenkama 004456 ?
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Kompletna rjesSenja sa postupkom

I nacin
1.  Imamo 10 brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 ) koje mozemo koristiti
n=10
Slazemo troznamenkaste brojeve
r=3

Ne koristimo sve elemente
Vazan nam je redoslijed . ) .

. T zakljucak: radi se o VARIJACIJI bez ponavljanja elemenata
Nesmijemo ponavljati brojeve

( znamenke moraju biti razli¢ite)

Broj trazenih troznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama jednak je broju VARIJACIJA
treceg razreda od deset elemenata umanjenih za broj varijacija drugog razreda od devet elemenata

( zato §to na prvom mjestu ne moze biti znamenka nula...)

o n!
" (n-r)t
! ! I 9! 718.9.1 18-
A = tor ot _ 1ot 9 708910 7089 ¢ 9.40-8.9=720-72 = 648
(10-3)t (9-2)r 70 7! 7! 7!
Il nacin

Na prvom mjestu moze stajati jedan od 9 raspolozivih brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),
na prvom mjestu mjestu tisucice ne moze stajati 0 ( jer to tada ne bi bio troznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 9 brojeva ( sada moze i 0),

na tre¢e mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 8 brojeva ( dva smo iskoristili na prva dva mjesta)

[9] [9] [8] =9-9-8 = 648

I I III- mjesto

Www.mim—sraga.com 5




Kombinatorika

2.

Koliko ima ¢etveroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama?

I nacin

Imamo 10 brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 ) koje moZemo koristiti

n=10
Slazemo Cetveroznamenkaste brojeve
r=4

Ne koristimo sve elemente
Vazan nam je redoslijed L ) o

B o ) zakljucak: radi se o VARIJACUII bez ponavljanja elemenata
Nesmijemo ponavljati brojeve

( znamenke moraju biti razlicite)

Broj trazenih ¢etveroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama jednak je broju VARIJACIJA
Cetvrtog razreda od deset elemenata umanjenih za broj varijacija tre¢eg razreda od devet elemenata

( zato $to na prvom mjestu ne moze biti znamenka nula...)

pr n!
: (n—r)!
! ! | 91 61.7.8:9.10 6!.78.
plo_pp - 1009 10 O 06478910 64789, ¢9.10-7.8.9 = 5040—504 = 4536
(10-4)l (9-3)1 6 6! 6! 6!

Il nacin

Na prvom mjestu moze stajati jedan od 9 raspolozivih brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),

na prvom mjestu mjestu tisu¢ice ne moze stajati O (jer to tada ne bi bio ¢etveroznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 9 brojeva ( sada moze i 0),

na tre¢e mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 8 brojeva ( dva smo iskoristili na prva dva mjesta)
na ¢etvro mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 7 brojeva

[9] [9] [8] [7] = 9-9-8-7 = 4536

I 1II III IV- mjesto




Kombinatorika

3. Koliko ima peteroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama?

I nacin

Imamo 10 brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 ) koje mozemo koristiti
n=10

Slazemo peteroznamenkaste brojeve

r=35

Ne koristimo sve elemente
Vazan nam je redoslijed . : ..

. o ) zakljucak: radi se o VARIJACIJI bez ponavljanja elemenata
Nesmijemo ponavljati brojeve

( znamenke moraju biti razliite)

Broj trazenih peteroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama jednak je broju VARIJACIJA
petog razreda od deset elemenata umanjenih za broj varijacija Cetvrtog razreda od devet elemenata

( zato $to na prvom mjestu ne moze biti znamenka nula...)

- n!

" (n-r)

po_po_ 100 9L 101 9 516:7-8:9:10 516789

Tt (10=5) (9-4) 5t s 51 51
=6-7-8:9:10~6-7-8-9 = 30240 - 3024 = 27216

Il nadin

Na prvom mjestu moze stajati jedan od 9 raspolozivih brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),

na prvom mjestu mjestu desettisu¢ice ne moze stajati 0 ( jer to tada ne bi bio peteroznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 9 brojeva ( sada moze i 0),

na tre¢e mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 8 brojeva ( dva smo iskoristili na prva dva mjesta)
na ¢etvro mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 7 brojeva

na peto mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 6 brojeva

[9] [9] [6] = 9-9.8.7-6 = 27216

I I II IV V- mjesto
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4. Koliko ima Sesteroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama?

I nadin

Imamo 10 brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 ) koje mozemo koristiti
n=10

Slazemo Sesteroznamenkaste brojeve

r=6

Ne koristimo sve elemente
Vazan nam je redoslijed . . .
. o zakljucak: radi se o VARIJACIJI bez ponavljanja elemenata
Nesmijemo ponavljati brojeve

( znamenke moraju biti razlicite)

Broj trazenih Sesteroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama jednak je broju VARIJACIJA
Sestog razreda od deset elemenata umanjenih za broj varijacija petog razreda od devet elemenata

( zato §to na prvom mjestu ne moze biti znamenka nula...)

o n!

" (n-r)!

pio_ps_ 100 9L 101 9 415:6.7-8:910 415:6:7-8:9 _

7 (10-6)1 (9-5) 41 4 41 41
=5.6-7-8:9-10—5-6-7-8-9 = 151200 —15120 = 136080

Il nacin

Na prvom mjestu moze stajati jedan od 9 raspolozivih brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),

na prvom mjestu mjestu stotisucice ne moze stajati O ( jer to tada ne bi bio Sesteroznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 9 brojeva ( sada moze i 0),

na trece mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 8 brojeva ( dva smo iskoristili na prva dva mjesta)
na ¢etvro mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 7 brojeva

na peto mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 6 brojeva

na Sestom mjest mozemo staviti jedan od preostalih 5 brojeva

[9] [9] 6] [5]=9-9-8-7-6-5 = 136080

I I II IV V VI- mjesto
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5. Koliko ima sedmeroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama?

I nacin

Imamo 10 brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 ) koje mozemo koristiti
n=10

Slazemo sedmeroznamenkaste brojeve

r=7

Ne koristimo sve elemente
Vazan nam je redoslijed . ) .
. o zakljuc€ak: radi se o VARIJACIJI bez ponavljanja elemenata
Nesmijemo ponavljati brojeve

( znamenke moraju biti razlicite)

Broj trazenih sedmeroznamenkastih brojeva sa svim razli¢itim znamenkama jednak je
broju VARIJACIJA sedmog razreda od deset elemenata umanjenih
za broj varijacija Sestog razreda od devet elemenata

( zato Sto na prvom mjestu ne moze biti znamenka nula...)

o n!

© ()

0 _po _ o 9! :E_gz3!-4-5-6-7-8-9-10_3!-4-5-6-7-8-9:

’ ¢ (10—7)! (9—6)! 31 3! 3! 3!
=4.5-6-7-8-9-10-4-5-6-7-8-9 = 604800 — 60480 = 544320

Il nacin

Na prvom mjestu moze stajati jedan od 9 raspolozivih brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8.9),

na prvom mjestu mjestu stotisuc¢ice ne moze stajati O ( jer to tada ne bi bio sedmeroznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 9 brojeva ( sada moze 1 0),

na tre¢e mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 8 brojeva ( dva smo iskoristili na prva dva mjesta)
na ¢etvro mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 7 brojeva

na peto mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 6 brojeva

na Sesto mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 5 brojeva

na sedmo mjesto mozemo staviti jedan od preostalih 4 brojeva

[9] [9] 6] =9.9.8.7-6-5-4 = 544320

I I Il IV V VI VII- mjesto
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6. Koliko ima neparnih ¢etveroznamenkastih brojeva ?

Za drugo i tre¢e mjesto mozemo koristiti sve brojeve, za prvo nemozemo koristiti nulu...
za zadnje mjesto , mjesto jedinice mozemo koristiti samo neparne brojeve ( 1,3,5,7,9 )

Na prvo mjesto mozemo staviti 9 raspolozivih brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),

na prvom mjestu mjestu tisué¢ice ne moze stajati 0 ( jer to tada ne bi bio ¢etveroznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( sada moze i 0),

na tre¢e mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 )

na ¢etvro mjesto mozemo staviti brojeve ( 1,3,5,7,9 ) dakle pet brojeva

[9] =9.10-10-5 = 4500

I I I IV -mjesto

7. Koliko ima parnih peteroznamenkastih brojeva ?

Na prvo mjesto mozemo staviti 9 brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8.9),

na prvom mjestu mjestu desettisucice ne moze stajati O (jer to tada ne bi bio peteroznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( sada moze i 0),

na tre¢e mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 )

na Cetvrto mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 )

na peto mjesto mozemo staviti brojeve ( 0,2,4,6,8 ) dakle pet brojeva

@---I_91010105 45000

I IV V-mjesto

10
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505. zad.2001./02.g
Koliko ima troznamenkastih brojeva ?

1. 9000 2. 900 3. (130j 4. 10°

Za svako mjesto mozemo koristiti sve brojeve, osim za prvo gdje nemozemo koristiti nulu...

Na prvo mjesto mozemo staviti 9 raspolozivih brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),

na prvom mjestu mjestu stotice ne moze stajati 0 ( jer to tada ne bi bio troznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( sada moze i 0),

na tre¢e mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 )

[9] ~9.10-10 = 900

I I II -mjesto

510. zad.2001./02.g
Koliko ima parnih troznamenkastih brojeva ?

1. 450 2. 900 3. 5 4.6]

Na prvo mjesto mozemo staviti 9 brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),

na prvom mjestu mjestu stotice ne moze stajati O ( jer to tada ne bi bio troznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( sada moze 1 0),( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 )
na tre¢e mjesto mozemo staviti ( 0,2,4,6,8 ) dakle pet brojeva -jer broj morabiti paran

[9] =9-10-5 = 450

I II I - mjesto

515. zad.2001./02.g
Koliko ima neparnih ¢etveroznamenkastih brojeva?
1. 9000 2. 4500 3. 5 4. &

Za drugo i tre¢e mjesto mozemo koristiti sve brojeve, za prvo nemozemo koristiti nulu...
za zadnje mjesto , mjesto jedinice mozemo koristiti samo neparne brojeve ( 1,3,5,7,9)

Na prvo mjesto mozemo staviti 9 raspolozivih brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),

na prvom mjestu mjestu tisué¢ice ne moze stajati 0 ( jer to tada ne bi bio ¢etveroznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( sada moze i 0),

na tre¢e mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 )

na ¢etvro mjesto mozemo staviti brojeve ( 1,3,5,7,9 ) dakle pet brojeva

[9] ~9.10-10-5 = 4500

I I 1[I IV -mjesto
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520. zad.2001./02.g
Koliko ima peteroznamenkastih brojeva?
1. 90000 2. 45000 3. 5" 4. 10°

Za svako mjesto mozemo koristiti sve brojeve, osim za prvo gdje nemozemo koristiti nulu...

Na prvo mjesto mozemo staviti 9 brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),

na prvom mjestu mjestu desettisu¢ice ne moze stajati O (jer to tada ne bi bio troznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( sada moze i 0),

na tre¢e mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 )

na ¢etvrto mjesto mozemo staviti svih deset brojeva

na peto mjesto mozemo staviti svih deset brojeva

@----—910101010 90000

o I IV  V-mjesto

525. zad.2001./02.g
Koliko ima troznamenkastih brojeva koji u svom zapisu ne sadrze znamenku 5 ?

1. (g) 2. 648 3. 9 4. 3
Na prvo mjesto mozemo staviti 8 brojeva (1,2,3,4,6,7,8,9), nemoze (015)

na prvom mjestu mjestu tisuc¢ice ne moze stajati O ( jer to tada ne bi bio troznamenkasti broj)
niti broj pet jer zadano je da troznamenkasti broj nesmije sadrzavati znamenku 5

na drugo mjesto mozemo staviti devet brojeva ( 0,1,2,3,4,6,7,8,9 ) nemoze broj 5

na treCem mjesto mozemo staviti devet brojeva ( 0,1,2,3,4,6,7,8,9 ) nemoze broj 5

[9] [9] =8-9-9 =648

I O II -mjesto

530. zad.2001./02.g
Koliko ima troznamenkastih brojeva koji u svom zapisu ne sadrze znamenku 6 ?

1. (gj 2. 3 3. 6 4. 648

Na prvo mjesto mozemo staviti 8 brojeva (1,2,3,4,6,7,8,9), nemoze (016 )

na prvom mjestu mjestu tisu¢ice ne moze stajati 0 ( jer to tada ne bi bio troznamenkasti broj)
niti broj pet jer zadano je da troznamenkasti broj nesmije sadrzavati znamenku 6

na drugo mjesto mozemo staviti devet brojeva ( 0,1,2,3,4,6,7,8,9 ) nemoze broj 6

na tre¢em mjesto mozemo staviti devet brojeva ( 0,1,2,3,4,6,7,8,9 ) nemoze broj 6

[9] [9] =8-9-9 =648

I II I -mjesto

12
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370. zad.2001./02.g

Koliko se razli¢itih peteroznamenkastih brojeva moze napisati pomocu
znamenaka 0,2,2,3,3 ?

T e e

VaZzan nam je redosljed,
koristimo sve elemente
medu kojima imamo i s istih

Zakljucak: radi se o PERMUTACIJI s ponavljanjem elemenata

skupa od n —elemenata medu kojima ima r jednakih i s jednakih

zadano: 0,2,2,3,3
n=>5
r =2 (istisu2,2) s =2 (istisu3,3)

Formula za: Broj permutacija skupa od n elemenata medu kojima ima r jednakih i s jednakih

n!
B =

Broj trazenih peteroznamenkastih brojeva (N) jednak je broju permutacija od pet elemenata medu
kojima ima » = 2 i s = 2 jednakih, umanjenih za broj permutacija od Cetri elementa medu kojima
imar =21is = 2 jednakih
( zato §to na prvom mjestu ne moze biti znamenka nula...)
Dakle od ukupnog broja permutacija , moramo odbiti broj onih kojima je nula na prvom mjestu
jer to nisu peteroznamenkasti brojevi ve¢ cetveroznamenkasti brojevi ( nula se na prvom mjestu ne ra¢una)
N=F.(5)-F.(4)
5! 4 1.2.3.4.5 1.2-3-4
C21200 2120 1212 12412

=3-2-5-3.2=30-6=24 rjeSenje br.3.
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Kombinatorika

375. zad.2002./ 03.g.

Koliko se razli¢itih Sesteroznamenkastih brojeva moze napisati pomocu
znamenaka 0,1,1,2,3,3 ?

1. (gj 2. 150 3. 6 4, 4°

Vazan nam je redosljed,
koristimo sve elemente
medu kojima imamo 7 1 s istih

Zakljucak: radi se o PERMUTACIJI s ponavljanjem elemenata

skupa od n — elemenata medu kojima ima r jednakih i s jednakih

zadano: 0,1,1,2,3,3
n==o6
r=2 (istisu 1,1) s =2 (istisu 3,3)

Formula za: Broj permutacija skupa od n elemenata medu kojima ima » jednakih i s jednakih

p (n)= n!

o rl-s!

Broj trazenih Sesteroznamenkastih brojeva (N) jednak je broju permutacija od Sest elemenata medu
kojima ima r = 2 i s = 2 jednakih, umanjenih za broj permutacija od pet elementa medu kojima
imar =21s =2 jednakih
( zato $to na prvom mjestu ne moze biti znamenka nula...)
Dakle od ukupnog broja permutacija , moramo odbiti broj onih kojima je nula na prvom mjestu
jer to nisu peteroznamenkasti brojevi ve¢ ¢etveroznamenkasti brojevi ( nula se na prvom mjestu ne ra¢una)
N =P, (6)-P,(5)

_ 6! 5! 1.2-3-4.5-6 1-2-3-4.5

= = = =3.2:5-6-3-2:5=180-30 = 150
2021 2121 1.2:12 1-2:1-2
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Kombinatorika

380. zad.2002./ 03.g.
Koliko ima peteroznamenkastih brojeva kojima je zbroj znamenaka
jedinice 1 desetice jednak 4 ?

1. [;j 2. 2° 3. 10°-9° 4. 4500

Na prvo mjesto mozemo staviti 9 brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),
na prvom mjestu mjestu desettisucice ne moze stajati 0 ( jer to tada ne bi bio peteroznamenkasti broj)
na drugo mjesto moZemo staviti svih deset brojeva ( sada moze i 0),
na trece mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 )
na cetvrto'l }moramo staviti brojeve kojima je zbroj jednak 4
na peto mjesto
atosubrojevi (2,2) , (1,3) , (3.1) , (0,4) , (4,0)
znamenke jedinice i desetice mozemo napisati na 5-nacina da njihov zbroj bude = 4

@--m_moms 4500

or IV i V- mjesto

385. zad.2002./03.¢g.
Koliko ima parnih etveroznamenkastih brojeva kojima je zbroj znamenaka
jedinica i desetica jednak 4 ?
1. 270 2. 450 3. 5 4. &

Na prvo mjesto mozemo staviti 9 brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8,9),
na prvom mjestu mjestu desettisucice ne moze stajati 0 ( jer to tada ne bi bio Eetveroznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( sada moze i 0),

na trece i moramo staviti brojeve kojima je zbroj jednak 4,
na Cetvrto mjesto | 1namjestu jedinice mora biti paran broj

ato subrojevi (2,2) , (0,4) , (4,0)

znamenke jedinice i desetice mozemo napisati na 3-nacina da njihov zbroj bude = 4

@-M—Mos 270

o I i IV-mjesto
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Kombinatorika

390.

396.

400.

zad.2002./03.g.

Koliko ima neparnih ¢etveroznamenkastih brojeva kojima je zbroj znamenaka
jedinica i desetica jednak 3 ?

1. 2¢ 2. 360 3. 3 4. 180

Na prvo mjesto mozemo staviti 9 brojeva (1,2,3,4,5,6,7,8.,9),
na prvom mjestu mjestu desettisué¢ice ne moze stajati O ( jer to tada ne bi bio Getveroznamenkasti broj)
na drugo mjesto mozemo staviti svih deset brojeva ( sada moze 1 0),

na trece i moramo staviti brojeve kojima je zbroj jednak 3,
na Getvrto mjesto | 1na mjestu jedinice mora biti neparan broj

a to su brojevi (2,1) i (0,3)

znamenke jedinice i desetice moZemo napisati na 2-nacina da njihov zbroj bude = 3

@.m =9.10-2 =180

I II i IV-mjesto

7ad.2002./ 03.g.
Koliko ima parnih peteroznamenkastih brojeva djeljivih sa 5 kojima su prva i
zadnja znamenka jednake ?

1. 1000 2. 225 3. GJ 4. 0

Da bi broj bio djeljiv sa 5 mora mu zadnja znamenka biti 0 ili 5, kako je jo§ zadano da taj broj
mora biti paran broj zadnja znamenka jedino moze biti 0. To dalje povlaci za sobom da 1 prva
znamenka mora biti nula ( jer prva i zadnja znamenka moraju biti jednake).

Ako je nula na prvom mjestu to nije peteroznamenkasti broj ve¢ cetveroznamenkasti pa
zaklju¢imo da ne postoji takav broj ili da ih ima nula- odgovor pod br.4.

7ad.2002./ 03.g.
Koliko ima neparnih peteroznamenkastih brojeva djeljivih sa 5 kojima su prva i
zadnja znamenka jednake ?

1. 1000 2. GJ 3. 10° 4, 3"

Da bi broj bio djeljiv sa 5 mora mu zadnja znamenka biti 0 ili 5, kako je jo§ zadano da taj broj
mora biti neparan broj zadnja znamenka jedino moze biti 5. To dalje povlaéi za sobom da 1 prva
znamenka mora biti pet ( jer prva i zadnja znamenka moraju biti jednake).

Pa imamo ovakav dogadaj: 5 D D D 5 prvaizadnja znamenka moraju biti 5, dakle jedina
mogucnost na drugo, trece 1 Cetvrto mjesto mozemo staviti bilo koj broj od 0-do-9

(0,1,2,3,4,5,6,7,8,9)
I - [10] [10] [1] =1-10-10-10-1 = 1000

oI IV V -mjesto
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Kombinatorika

365. zad.2002./03.¢g.
Koliko se razli¢itih Zeljeznickih kompozicija moze sastaviti od lokomotive,

3 jednaka putnicka i 3 jedanka teretna vagona ?

1. 6 2. 3° 3. (g) 4. 3!

Pretpostavimo da bi lokomotiva uvjek trebala biti prva
nju fiksiramo na prvo mjesto

2
lokomotiva 3 3
\2 \J
3 — putnicka 3-teretna
{

njih preslagujemo

n==~6
r=3
s=3

Koristimo sve elemente, vazan je redosljed , iz toga zaklju¢ujemo
da se radi o permutaciji sa ponavljanjem elemenata medu kojima ima
r=31 s =3 istih

n!
Bo(m)=27,
6!
33():3Lm
31.4.5.6
lx6)=3LL23
P (6) =45
P (6) =20

6! 6!  314.5-6

= - =4.5=20
6-3)1-31 3131 311.2.3

6
Pogledajmo ponudene odgovore pod: 3. ( 3j = (

Dakle rjeSenje je odgovor broj 3.
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Kombinatorika

14.  2ad.1998./99.¢
Test se sastoji od 5 pitanja na koja se odgovara zaokruZivanjem odgovora A,B ili C.

Na koliko na¢ina moZemo rijesiti test ako odgovorimo na sva pitanja ?
1. 10 2. 120 3. 243 4. 125

Zadatak rjeSimo na dva nacina:

I nagin

Na prvo pitanje mozemo odgovoriti na tri nac¢ina
Na drugo pitanje mozemo odgovoriti na tri na¢ina
Na trece pitanje mozemo odgovoriti na tri na¢ina
Na cetvrto pitanje mozemo odgovoriti na tri nacina
Napeto pitanje mozemo odgovoriti na tri nacina
Dakle: 3-3-3-3-3=3" =243

II na¢in

Zadatak rjeSimo primjenom formula:

Za svaki zadatak koristimo tri odgovora = n =3
Imamo pet zadataka dakle razredje 5 = r =35
Radi se 0 VARIJACIJI sa ponavljanjem elemenata

V. (n) =n
Ve (3) =3
Vs (3) = 243 = na 243 nacina moZemo rijesiti test ako odgovorimo na sva pitanja.

18



Kombinatorika

34,  7ad.1998./99.g

Koliko se razli¢itih sedmeroznamenkastih brojeva moze napisati znamenkama 0007789 ?

1. 240 2. 420 3. 5040 4. 384
00077898 = n=7 koristimo 7 elemenata
r=3 —(nule ima ih tri)
s=2 —(sedmice ima ih dvije)

Ovdje koristimo sve elemente medu kojima je r i s istih elemenata

dakle radi se o permutaciji s ponavljanjem elemenata

n!
Faln) = rl-s!

7! 31-4-5-6-7

P, (7) = 2l 312 =2-5-6-7=420

Sada smo izracunali broj svih permutacija (420) - u tom broju sadrzane su i permutacije
kada je nula na prvom mjestu ...

Brojevi koji po€inju sa nulom na prvom mjestu nisu sedmeroznamenkasti brojevi ....
treba izracunati koliko ima takvih brojeva i oduzeti ih od 420 i to je stvarni broj

sedmeroznamenkastih brojeva koje moze napisati znamenkama 0007789.

ove znamenke mjenjamo tj. permutiramo n==6

ol LTI LI
!

nulu fiksiramo na prvo mjesto

n==6
r=2
s=2

61 213-4.5.6
£2(6) = 2021 2112
P,,(6) =180

=3-2-5-6 =180

N = broj sedmeroznamenkastih brojeva koje moZe napisati znamenkama 0007789.

N =P,(7)-P,(6)=420-180 = 240
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Kombinatorika

54,

Koli'ko se razligitih peteroznamenkastih brojeva moze napisati znamenkama
002237
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Kombinatorika

i i Test se sastoji od 6 pitanja na koja se odgovara zaokruiivanjerr_l od.ovora Aili B.
' Na koliko na&ina mozemo rijesiti test ako odgovorimo na sva pitanja?

1. 15

2. 36
3. 64 TEA kA L\)&EMN;” 29ATEs JE (ST kAo [ O 44 3voark,
4. 720
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15. Kolika je vjerojatnost da éemo iz kutije u kojoj imamo 4 bijele, 3 crne i 4 crvene
kuglice, izvuci 2 bijele ili 2 crvene? .
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Kombinatorika

1% . Na koliko se nadina moZe 12 razligitih igraéaka razdijeliti na troje djece, svakom
po 4 Igratke?
1. 34650 v
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3 5 Kolika je vjerojatnost da éemo iz grupe od 3 muskarca i 4 Zene izabrati troélanu
grupu u kojoj su 1 muskarac i 2 Zene?
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Kombinatorika

’(‘q . Koliko se razli¢itih peteroznamenkastih brojeva moze napisati znamenkama
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Kombinatorika

45y‘ . Koliko se razli¢itih Sesteroznamenkastih brojeva moZe napisati znamenkama
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Ass‘ Kolika je vjerojatnost da u tri bacanja kocke sva tri puta padne paran broj?
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Kombinatorika

As"o Koliko se razli¢itih Sesteroznamenkastih brojeva moze napisati znamenkama
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A 55‘ Kolika je vjerojatnost da u tri bacanja kocke sva tri puta padne broj 2 ili sva tri
puta padne broj 3?
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